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整數相除商為分數之概念建立 

洪雪芬  高雄市國小數學輔導團/博愛國民小學  

一、實施對象：五年級（■一般班級   □攜手課輔班級） 

二、教學目標 

主    題 ■數與計算  □量與實測  □幾何 □代數 □統計與機率 

相關分年細目（97） 4-n-07 能理解分數之「整數相除」的意涵。 

教學目標 1.能以算式紀錄「整數相除商為分數」之題意並解題。 

2.能以文字或圖畫說明「整數相除商為分數」的意義。 

三、學習難點 

       97 課綱四年級分年細目中提到理解分數的「整數相除」意涵，是分數教學的重要課

題，然而日後一般學生大都只記得分數就是分子除以分母的概念。2009 年 TASA 評量結

果也顯示小四學生在「整數相除商為分數」的通過率只有 39.80%。  

       為了瞭解五年級學生是否能正確掌握「整數相除商為分數」的意涵，乃針對五年級

普通班 30 位學生進行施測，題目有三題，分別是「把 3 個小披薩平分給 4 個人、把長 2

公尺的繩子平分給 7 個人和把 5 個小蛋糕平分給 3 個人」，評量結果全班 30 位學生中有

26 位學生三個題目的算式紀錄和答案都正確，但是三個題目都能正確以文字或圖畫說明

整數相除商為分數之意義的卻只有 8 人。學生的學習困難如下： 

「整數相除商為分數」的學習困難 

1 無法將題目內容融入生活情境來思考與解題。  

2 無法根據題意列出「整數÷整數＝分數」的算式，也無法解題。 

3 無法掌握「將單位 1 進行分割」之解題策略。 

4 能列出算式解題，但是無法以文字或圖畫說明「整數÷整數＝分數」的意義。 

四、補救教學內容處理：□簡化  □ 減量  □分解   ■替代   ■重整 

        由於理解分數之「整數相除」的意涵是四年級的題材，因此，筆者針對五年級學生 

實施延後測之後，發現「整數相除商為分數」之計算，對多數學生來說是沒問題的，但 

是以文字或圖畫說明「整數相除商為分數」之意義，通過率很低。因此，補教學學重點 

鎖定在「整數相除商為分數」意義的了解與說理。補救教學內容處理如下： 

教學處理 內容說明 

替  代 

第一次評量後之全班性補救教學： 

1.以同儕的正確解題，引導學生理解「整數相除商為分數」的意義。 

2.以同儕的錯誤解題，引導學生澄清迷思概念。 

重  整 

第二次評量後之小組和個別性補救教學： 

引導學生將題目內容融入生活情境來思考與解題，透過圖畫掌握「整數相除

商為分數」的意義。 
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五、教學規劃與實施 

（一）設計理念 

     以文字或圖畫說明「整數相除商為分數」的意義，對多數學生而言是困難的，因此，針

對本主題之補救教學，筆者採用「評量－教學－再評量」之模式來規劃與實施，第一次評量

後，因為有超過半數學生不會以文字或圖畫說明「整數相除商為分數」的意義。因此，採用

全班性之補救教學，第二次評量之後，則採用小組和個別補救教學方式來進行。 

（二）第一次評量量結果 

     題目內涵 算式答案 

正確 

能正確以文字 

或圖畫說明 

不能正確以文

字或圖畫說明 

算式說明 

都錯 

離散量：把 3 個小披薩平

分給 4 個人 

28 人 14 人 14 人 2 人 

連續量：把長 2 公尺的繩

子平分給 7 個人 

26 人 11 人 15 人 4 人 

離散量：把 5 個小蛋糕平

分給 3 個人 

27 人 11 人 16 人 3 人 

（三）第一次評量後之全班性補救教學 

1.第一題之全班性補救教學： 

（1）教師以展示同學的正確解題，引導學生如何透過文字和圖形來說明想法與做法。（2）教

師展示錯誤解題，透過問話協助學生理解自己的迷思概念為何。  

主要問題與活動 說明及評量重點 

●展示同學的正確解題，引導學生如何透過文字和圖形來說明想法

與做法。 

T：把 3 個小披薩平分給 4 個人，可以像晨竣這樣將 1 個披薩平分成

4 塊，寫上 a,b,c,d，代表每人分到 1 個披薩的 1/4，有 3 個披薩，1/4×

3＝3/4，所以每人分到 3/4 個披薩。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

●學生能理解如何

透過文字和圖形來

說明想法與做法。 
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T：請智涵說說你的想法與做法。 

 

 

 

 

 

 

 

 

S：我先把一個披薩切成 4 塊，3 個披薩一共 12 塊，分給 4 個人，每

人得到 3 塊，所以每人分到 3/4 個披薩。 

 

●展示同學的錯誤解題，引導學生澄清迷思概念。 

T：請說說看，下列解題說理錯在哪裡。 

S：從圖畫中看不出每人分到 3/4，要塗色或做記號。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

T：請說說看，下列解題說理錯在哪裡。 

S：一個人只能得到一個披薩的 3/4，不能 3 個披薩都塗上 3/4。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

T：那麼，要怎麼改呢? 

S：分別標上 1,2,3,4 才清楚，或標上不同的符號也可以。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

●學生能清楚指出

錯誤之處。 



4 
 

2.第二題之全班補救教學： 

（1）教師以展示同學的正確解題，引導學生何透過文字和圖形來說明想法與做法。（2）教

師展示錯誤解題，透過問話協助學生理解自己的迷思概念為何。  

 

主要問題與活動 說明及評量重點 

●展示同學的正確解題，引導學生如何透過文字和圖形來說明想法

與做法。 

T：請惟麟說說你的想法與做法。 

S：我先把 1 公尺繩子分成 7 段，2 公尺繩子總共 14 段，每人分到 2

段，所以每人分到 2/7 公尺繩子。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

T：把 1 公尺繩子分成 7 段，1 段是幾公尺? 

S：1 段是 1/7 公尺。 

 

●展示同學的錯誤解題，引導學生澄清迷思概念。 

 

 

 

 

 

 

 

 

T：請說說看，解題說理錯在哪裡。 

S：每人分到 1 份才對。 

T：要怎麼改? 

S：要畫兩個 1 公尺。 

 

 

●學生能理解如

何透過文字和圖

形來說明想法與

做法。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

●學生能清楚指出

錯誤之處。 
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3.第三題之全班補救教學： 

（1）教師展示同學的正確解題，引導學生如何透過文字和圖形來說明想法與做法。（2）教師

展示錯誤解題，透過問話協助學生理解自己的迷思概念為何。  

主要問題與活動 說明及評量重點 

●展示同學的正確解題，引導學生如何透過文字和圖形來說明想

法與做法。 

T：請妍君說說你的想法與做法。 

S：把每個蛋糕都平分成 3 份，每人可以分一個完整的蛋糕，和 2

份蛋糕，也就是 2/3 個蛋糕，一共是一又三分之二個蛋糕。 

 

 

 

 

 

 

 

 

T：請彥廷說說你的想法與做法。 

S：把每個蛋糕都平分成 3 份，一人一小塊，一人拿 5 次，一人可

分到 5/3 個蛋糕。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

●展示同學畫圖錯誤之處，引導學生澄清迷思概念。 

 

 

 

 

 

 

 

 

T：請說說看，要怎麼畫才正確。 

S：要畫像賓士車標誌那樣才對。 

●學生能理解如何

透過文字和圖形來

說明想法與做法。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

●學生能清楚指出

說明不夠清楚之處。 
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（四）第二次評量結果 

 

題目內涵 算式答案 

正確 

能正確以文字 

或圖畫說明 

不能正確以文

字或圖畫說明 

算式說明 

都錯 

離散量：把 3 個小披薩平

分給 8 個人 

28 人 23 人 5 人 2 人 

連續量：把長 2 公尺的繩

子平分給 7 個人 

28 人 23 人 5 人 2 人 

離散量：把 4 個小蛋糕平

分給 3 個人 

28 人 25 人 3 人 2 人 

（五）第二次評量後之小組與個別補救教學策略 

 （1）首先，一題一題進行直接教學，再請學生針對自己的錯誤做修正。（2）其次根據學生

的迷思概念，透過個別問話，予以澄清；寫完一題，即時給予正增強。  

1.第一題之小組與個別補救教學 

主要問題與活動 說明及評量重點 

●小組直接教學 

T：請想像一下，現在有 3 個小披薩，要把 3 個小披薩平分給 8 個

人。請先畫 3 個披薩。 

T：請將每 1 個披薩平分成 8 塊，寫上 1,2,3,4,5,6,7,8。 

T：（指著第一個披薩）請問 1 號可以吃到幾個披薩？ 

S： 1/8。  

T：請問 1 號一共可以吃幾個 1/8？ 

S：3 個， 1/8×3＝3/8。 

T：請問 2 號一共可以吃幾個 1/8？ 

S：3 個， 1/8×3＝3/8。 

T ：（指著下圖）你知道要怎麼改了嗎? 

 

 

 

 

 

 

 

S：要寫上 1,2,3,4,5,6,7,8。 

T ：（指著下圖）你知道要怎麼改了嗎? 

●學生能理解如何透

過文字和圖形來說明

想法與做法。 

 

 

 

 

 

 

 

 

●學生能修正錯誤。 
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S：要擦掉斜線，寫上 1,2,3,4,5,6,7,8。 

 

●個別補救教學－據學生的迷思概念，透過個別問話，予以澄清。 

T ：（指著下圖）你的算式寫得很好，答案也是對的。 

     說說看，一個人可以分到幾個披薩? 

 

S：3/8 個。 

T：是不是每個人都可以分到 3/8 個披薩？ 

S：是。 

T：那麼，你為什麼說 3 個披薩不行平分 8 人？ 

S：……愣住。（另一位學生說，用語不當啦！） 

S：我的意思是每人不夠分到一個。 

T：很好。現在請將每 1 個披薩分成 8 塊，寫上 1,2,3,4,5,6,7,8。 

S：學生畫圖。 

T：（指著第一個披薩）請問 1 號可以吃到幾個披薩？ 

S： 1/8。  

T：請問 1 號一共可以吃幾個 1/8？ 

S：3 個， 1/8×3＝3/8。 

T：請問 2 號一共可以吃幾個 1/8？ 

S：3 個， 1/8×3＝3/8。 

備註：學生第三次評量結果如下： 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

●學生能澄清迷思概

念，並能理解如何透過

文字和圖形來說明想

法與做法。 
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2.第二題之小組與個別補救教學 

主要問題與活動 說明及評量重點 

●小組直接教學 

T：請想像一下，現在有一條繩子長 2 公尺，要把 2 公尺長的繩子

平分給 7 個人。繩子要怎麼畫？ 

S：先畫 1 條 1 公尺的繩子，將繩子平分成 7 段。 

   再畫 1 條 1 公尺的繩子，將繩子平分成 7 段。 

T：請問 1 段可以說是幾條繩子？ 

S： 1/7。  

T：請問 1 人可以分到幾個 1/7？ 

S：2 個，是 2/7。 

T ：（指著下圖）你知道要怎麼改了嗎? 

 

 

 

 

 

S： 1 段是 1/7。  

 

●個別補救教學－據學生的迷思概念，透過個別問話，予以澄清。 

T：（指著下圖）你的圖畫得很好，答案也是對的。 

     說說看，一個人可以分到幾公尺的繩子? 

 
S：2/7 公尺。 

T：你會不會用算式將題目記錄下來？ 

S：什麼意思？ 

T：就是用算式紀錄「把 2 公尺長的繩子平分給 7 個人」。 

S：用除法嗎？ 2÷7 

T：很好，請把答案也寫下來。 

S：2÷7＝2/7 

備註：學生第三次評量結果如下： 

●學生能理解如何透

過文字和圖形來說明

想法與做法。 

 

 

 

 

 

 

 

●學生能修正錯誤。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

●學生能用算式將題

目記錄下來。 
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3.第三題之小組與個別補救教學 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

主要問題與活動 說明及評量重點 

●小組直接教學 

T：請想像一下，現在有 4 個小蛋糕，要把 4 個小蛋糕平分給 3 個
人。請先畫 4 個小蛋糕。 
T：請將每 1 個蛋糕分成 3 塊，寫上 1,2,3。 

T：（指著第一個蛋糕）請問 1 號可以吃到幾個蛋糕？ 
S： 1/3。  
T：請問 1 號一共可以吃幾個 1/3？ 
S：4 個，是 4/3。 
T：請問 2 號一共可以吃幾個 1/3？ 
S：4 個， 1/3×4＝4/3。 

T ：（指著下圖）你知道要怎麼改了嗎? 

 

 

 

 

 

 

 

S：要寫上 1,2,3。 

 

●個別補救教學－據學生的迷思概念，透過個別問話，予以澄清。 

T ：（指著下圖）你的圖畫得很好， 請問 1 號可以分到幾小塊蛋糕? 

 
S：4 小塊。 

●學生能理解如何透

過文字和圖形來說明

想法與做法。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

●學生能修正錯誤。 
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六、學生表現與教學省思 

     關於「整數相除商為分數」主題，筆者採用「評量－教學－再評量」模式來實施補救

教學，實施結果發現學生的表現如下： 

1. 學生能將題目內容融入生活情境來思考與解題。 

2. 學生能根據題意列出「整數÷整數＝分數」的算式，並解題。 

3. 學生能掌握「將單位 1 進行分割」之解題策略。 

4. 學生能正確以文字或圖畫說明「整數÷整數＝分數」的意義。 

    以補救教學來說，掌握學生「會什麼、不會什麼」是相當重要的，第一次評量後，學生

幾乎都能以算式紀錄「整數相除商為分數」之題意並解題，但是卻有超過半數學生不會以文

字或圖畫說明「整數相除商為分數」之意義。因此，第一次評量後採用全班性之補救教學，

主要策略是同儕解題觀摩和迷思概念澄清；第二次評量之後，由於每一題錯誤人數僅有 5-7

人，因此，第二次評量之後採用小組和個別補救教學方式來進行，主要策略是小組之直接教

學和個別之迷思概念澄清，第三次評量結果學生均能正確解題與說理。經過這次的體驗，筆

者深信運用「評量－教學－再評量」模式來實施補救教學，成效是可以預見的。 

 

七、學習資源參考資料 

   周筱亭、黃敏晃（2002）。國小數學教材分析－分數的數概念與運算。教育部台灣省國民學校 

       教師研習會。 

教育部（2008）。國民中小學九年一貫課程綱要。臺北：教育部。 

    

T：1 小塊是幾個蛋糕？ 

S：1/3。 

T：那麼，1 號分到幾個 1/3？ 

S：4 個 1/3，是 4/3 才對。 

學生第三次評量結果如下： 

（雖然單位「個」寫成「塊」，但是學生是真的了解了。） 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 


