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麻煩的倍數不麻煩 

《改良式面積模式分數乘法教學》 

     高雄市二苓國小 李秀芳  高雄市翠屏國小 魏美娟       

壹、前言 

九年一貫課程綱要明確指出在傳統數學教學上，常把觀念與演算截然二分。

數學運算或計算，並不只是機械式計算操作而已。所謂能熟練數學的運算或計

算，係指能夠在生活情境中理解數學概念或演算規則的情況下，所進行的純熟操

作，這種能透過理解並能將觀念與計算結合的能力才是演算能力。分數的乘法是

五、六年級數學課程中的一個重要項目，學生在熟練了整數倍數的概念後，對於

分數倍數概念的建立往往還是有困難，為了避免學生只學會分數乘法就是－分母

相乘、分子相乘的機械式計算操作（即
a
b

c
d

× ＝
ca
db

×
×

），教師會利用圖形表徵

輔助說明（例如線段圖形表徵、面積模形表徵），其中面積模式是在分數乘法教

學中常見的圖形表徵，此教學最主要植基於學生在三年級已經學習過的「長方形

面積計算原理」（即長×寬＝長方形面積）、「整體量『1』」、「要求得單位量

須等分整體量」以及「單位量的累加概念」等概念，也就是學生能夠知道將某一

固定面積（例如一張紙）分成 a份，每一份即為
a
1
張，再從其中取 b個

a
1
即為

a
b
，

取得的部份面積即為
a
b
張。本教學設計乃利用此一理念，將分數乘法分成三部份： 

（一）真分數乘法（分成：整數×真分數、單位分數×單位分數、真分數×真分數） 

（二）帶分數乘法（分成：帶分數×真分數、真分數×帶分數、帶分數×帶分數） 

（三）假分數乘法（分成：假分數×真分數、真分數×假分數、假分數×假分數） 

在利用面積模型引導出真分數的乘法算則（
a
b

c
d

× ＝
ca
db

×
×

）後，爲了避免

在運用面積模式進行假分數乘法而產生整體「1」被分割兩次後總數的混淆情形，

因此安排先以帶分數乘法切入，引導學生利用面積模型觀察帶分數的「分數部分」

被分割兩次後所得到的總份數，來鞏固整體「1」的概念，然後再觀察整數部分

是否每一個「1」都要切成相同份數（找到相同單位分數），才能把每一個部份

相加起來得到答案。在完成帶分數乘法的理解與演算部份之後，再引導學生推估

假分數的乘法算則：即「假設真分數乘法算則也能適用於假分數乘法運算」，此

時驗證的方法就是將第二部份帶分數的乘法算式中的帶分數部份都換成假分

數，再套以真分數乘法算則，檢驗答案的正確性，當確立「真分數乘法算則也能

適用於假分數乘法運算」時，此時分數乘法的算則才完成確立，即
a
b

c
d

× ＝
ca
db

×
×

。 

本教學活動教學流程有別於一般的分數教學活動（將帶分數乘法部份移至假

分數乘法之前），即在於避免進行假分數乘法時，以面積模式呈現容易形成整體

「1」模糊掉的缺陷；另外藉由等分割活動的操作，不但可讓學生加深學習印象，

更可建立正確的分數乘法概念；除此之外結合「大膽假設、小心求證」的科學驗

證精神，建立分數乘法運算通則，更是本教學活動的一大特色。希望透過此深入

淺出且結合操作活動的分數乘法教學，能夠協助學生對抽象的分數倍數的學習更
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順利，相信學生在透過充分理解之後，麻煩的倍數也能變得不麻煩了！ 

貳、分數乘法教學設計架構 

 

 

 一、教學目標： 

（一）學生能從面積模型之圖形表徵中歸納出真分數乘以真分數的分數的

乘法算則。 

（二）學生能運用真分數的分數乘法算則，從面積模型之圖形表徵中，將

帶分數分成整數與分數部份進行運算，解決帶分數乘法問題。 

（三）學生能運用帶分數的佈題，將帶分數部份轉換成假分數並進行假設

「真分數乘法算則也能適用在假分數乘法」，將假分數演算結果與

與帶分數演算結果進行比對驗證，得到假分數的乘法算則。 

（四）歸納、確立
a
b

c
d

× ＝
ca
db

×
×

之分數乘法算則。 

二、教學安排： 

  本教學活動的實施可做如下之安排： 

（一）複習單位分數的概念。 

（二）以面積模型引導學生解決真分數乘法（整數×真分數、單位分數×單位分數、

真分數×真分數）的問題。 

（三）利用面積模型引導學生解決帶分數乘法（帶分數×真分數、帶分數×真分數、

帶分數×帶分數）的問題。 

（四）以真分數乘法算則推估假分數乘法（假分數×真分數、真分數×假分數、假

分數×假分數）算則 

（五）綜合以上活動引導學生歸納出分數乘法算則。 

 建立真分數乘法算則

  引導帶分數乘法計算 

  推估假分數乘法算則 

  建立分數乘法算則 
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三、教學對象：國小六年級學生。 

四、教學時間：2節課 80 分鐘。 

五、評量與回饋：20 分鐘。 

參、教學活動 

活 動 內 容 說 明 

◎複習舊經驗 

1. 教師提問：分數
4
1
是什麼意思？（把 1塊大餅平分成四份，其中的一份是

4
1
。） 

2. 教師提問：還記得什麼是單位分數嗎？（分子是 1的分數，稱為單位分數。例如：

4
1
、

9
1
、

12
1
、

18
1
……） 

3.教師提問：那真分數
5
3
是由幾個

5
1
組成的？（3個） 

教師提問：如果要用算式表達
5
3
是由 3個

5
1
組成的。該怎麼寫？ 

學生回答：
5
3
＝

5
1
×3，也就是說

5
1
×3＝

5
31×
＝

5
3
 

4. .教師提問：帶分數 1
7
4
的單位分數是什麼？（

7
1
） 

教師提問：1是由幾個
7
1
組成的？（7個） 

教師提問：
7
4
是由幾個

7
1
組成的？（4個） 

教師提問：所以 1
7
4
是由幾個

7
1
組成的？（11 個） 

教師提問：如果要用算式表達 1
7
4
是由 11 個

7
1
組成的。該怎麼寫？ 

（1
7
4
＝

7
1
×11，也就是 1

7
4
＝

7
7
＋

7
4
＝

7
11

，所以
7
1
×11＝

7
11

） 
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◎發展活動 

活動一：真分數乘法 

（一）整數×真分數 

佈題：7塊巧克力的
3
2
是幾塊？ 

1. 教師提問：一塊巧克力的 7倍是幾塊？（7塊） 

教師提問：一塊巧克力的
3
2
是幾塊？（

3
2
塊） 

教師提問：7塊巧克力的
3
2
是幾塊？（7×

3
2
） 

2. 把問題用算式填充題記下來。    7×
3
2
＝（      ） 

3. 利用作圖畫出 7塊巧克力的
3
2
 

（教師事先準備好白紙並把等分點先標示好，方便學生操作。 

1 1 1 1 1 1 1 

 

 

 

毎一塊巧克力等分成 3份，每一塊都取其中的二份（綠色部分） 

    
    
    

4 看圖思考如何求  7×
3
2
之解 

  教師提問：每一塊巧克力被分成 3小份，毎ㄧ小份是多少塊？（
3
1
塊） 

教師提問：每一塊都取二小份，共取多少小份？ 

怎麼列式表示呢？（提示：毎一排有幾小份？二排呢？7×2＝14） 
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7 塊的
3
2
也就是 7×2 個

3
1
塊，所以 7×

3
2
＝

3
27×
＝

3
14

 

5. 教師提問：從以上的題目你發現整數乘以真分數比較快的算法了嗎？（讓同學自由

發表） 

歸納：整數 × 真分數的算則是分母不變，然後將整數乘以分子做為新的分子，就

得到答案了，即 a×
b
c
＝

b
ca×
 

（二）單位分數×單位分數 

 佈題：
2
1
張色紙的

2
1
是幾張色紙？ 

1.把問題用算式填充題記下來。
2
1
×

2
1
＝（） 

2. 操作紙片，先折出
2
1
張，再折出

2
1
張的

2
1
，並將結果著色 

（藍色），最後打開色紙，並進行觀察。 

    

   

4. 教師提問：由折痕可以看出一張色紙共等分割成幾個一樣大的區塊（或細格）？用

乘法怎麼記？ 

2（一排有 2個） × 2（2 排） ＝ 4 

5. 教師提問：
2
1
張的

2
1
（塗色部分-藍）佔了幾個區塊（細格）？用乘法怎麼記？ 

1（一排有 1個） × 1（排） ＝ 1 

6. 教師提問：一張紙有 4個細格，
2
1
張的

2
1
（塗色部分-藍）佔了 1個細格，所以

2
1
張

的
2
1
是幾張？（

4
1
張） 

7. 教師提問：分母 4是怎麼得到的？（2×2） 

8. 教師提問：分子 1是怎麼得到的？（1×1） 

9. 教師提問：如何列出得到答案
4
1
式子？（

2
1
×

2
1
＝

22
11

×
×

＝
4
1
（張）） 
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（教師可以求面積公式的概念帶入引導學生觀察，經過 2次分割後的色紙形成 1排有 2

個細格，2排共有 4個細格，著色部份佔 1個細格是全部的 1/4） 

（三）真分數×真分數 

佈題：
5
4
張色紙的

3
2
是幾張色紙？ 

1. 把問題用算式填充題記下來。  
5
4
 × 

3
2
＝（  ） 

2. 在請學生在紙片中用色筆畫出
5
4
的周界。 

      

 

 

3. 請學生沿著寬邊的 3個等分點折一折，然後將紙打開，將
5
4
張的

3
2
塗色。 

4. 教師提問：這張紙片共被等分成幾個細格？用乘法怎麼記？ 

 

 

 

 

5（一排有 5個） × 3 （排）＝ 15（個） 

5. 教師提問： 
5
4
張的

3
2
（塗色部分）佔了幾個細格？用乘法怎麼記？ 

4（一排有 4個） ×2（排）＝8（個） 

6. 教師提問：
5
4
張的

3
2
是幾張？（

15
8
張） 

7. 教師提問：分母 15 是怎麼得到的？（5×3） 

8. 教師提問：分子 8是怎麼得到的？（4×2） 
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9.教師提問：如何列出得到答案
15
8
的式子？ 

（
5
4
 × 

3
2
＝ 

35
24

×
×

 ＝ 
15
8
（張）） 

10. 教師提問：從以上的題目你發現真分數乘以真分數比較快的算法了嗎？（讓同同

學自由發表） 

歸納：真分數 × 真分數的作法是將兩分數的分母乘以分母（經過兩次分割後的細格

數）、分子乘以分子（塗色部分所佔的細格數），所得到得分數就是答案了。

也就是，
a
b
×

c
d
＝

ca
db

×
×

 

活動二：帶分數乘法 

（一）帶分數×真分數 

佈題：一包麵粉是 2
4
1
公斤，媽媽做蛋糕用了

3
2
包，媽媽用了多少公斤的麵粉？ 

1. 把問題用算式填充題記下來。 

2
4
1
×

3
2
＝（    ） 

2.教師利用作圖表示出 2
4
1
公斤是有 2 個整體 1 公斤和 1 個

4
1
公斤。 

                     
4
1
公斤 

 

3.   2
4
1
公斤的

3
2
，是說將 2

4
1
公斤平分成三份取其中的二份。 

  

  

 

 

 

          1                  2                 3 

4.教師提問：③中整體 1被分成幾小格？如何用算式表示？（4×3＝12） 

1 公斤  1 公斤 
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5.教師提問：毎 1小格是整體 1的幾分之幾，也就是幾公斤？（
12
1
公斤） 

6.教師提問：③中黃色的部分佔 2小格，是全部的多少？（
12
2
） 

7.教師提問：也就是幾公斤？（
12
2
公斤） 

   8.教師提問：②中的黃色部分是整體 1的幾分之幾？（
3
2
） 

   9.教師提問：也就是幾公斤？（
3
2
公斤） 

10.教師提問： ①中的黃色部分是整體 1的幾分之幾？（
3
2
） 

  11.教師提問：也就是幾公斤？（
3
2
公斤） 

  12 .教師提問：由上作圖，可以知道 2
4
1
公斤的

3
2

① ② ③，即是黃色部分 ＋ ＋ ，要如

何將三個部分相加起來？（把每個整體 1都被平分成 12 小格時，每一小格是
12
1
。 

①黃色部分 是佔了 8小格。黃色部分②也是佔了 8小格。 

黃色部分③是佔了 2 ①小格。黃色部分 +②+③共有 18 小格，也就是
12
18

 

  所以
3
2
＋

3
2
＋

12
2
＝

12
8
＋

12
8
＋

12
2
＝

12
18

（公斤）） 

  13.教師提問：2
4
1
×

3
2
＝（    ）的答案是多少？（

12
18

（公斤）） 

（二）真分數×帶分數 

佈題：1杯果汁是
3
2
公升，2

4
1
杯是幾公升？ 

1.把問題用算式填充題記下來。 
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3
2
×2

4
1
＝（    ） 

2. 利用作圖表示出： 

        
3
2
公升     

3
2
公升      

12
2
公升 

  

  

 

 

 

3.教師提問：由圖中觀察
3
2
×2

4
1
是什麼意思？（2個

3
2
公升和

4
1
個

3
2
公升相加） 

4. 教師提問：
4
1
個

3
2
公升是多少公升？（

43
12

×
×

＝
12
2
公升） 

5.教師提問：如何將 2個
3
2
公升和

4
1
個

3
2
公升相加起來？（把每一個整體 1（公升）

都等分成 12 小份，
3
2
＝

12
8
和

12
2
就能相加了） 

6. 教師提問：2個
3
2
公升和

4
1
個

3
2
公升相加的過程如何列出算式？（

3
2
＋

3
2
＋

12
2
＝

12
8
＋

12
8
＋

12
2
＝

12
18

（公升）） 

7.教師提問：
3
2
×2

4
1
＝（    ）的答案是多少？（

12
18

（公升）） 

（三）帶分數×帶分數 

佈題：有一塊長 2
3
2
公尺，寬 1

5
3
公尺的長方形花圃，它的面積是多少平方公尺？ 

1.把問題用算式填充題記下來。2
3
2
×1

5
3
＝（    ） 

2. 利用作圖表示出： 

長 2
3
2
公尺，是有 2個整體 1公尺和 2個

3
1
公尺。 

寬 1
5
3
公尺，是有 1個整體 1公尺和 3個

5
1
公尺。 
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1 公尺       1 公尺        
3
2
公尺 

 

1 平方公尺 

 

1 平方公尺 

   

     

     

     

     

     

  由上面作圖，知道紅色部分的大小即是我們所求的面積大小。 

為方便解說，我們將紅色部分分成六部分。 

1 2 3 

4 5 6 

教師提問：紅色 1，長是 1公尺，寬是 1公尺，面積是多少平方公尺？（1平方公尺）

2. 教師提問：紅色 2，長是 1公尺，寬是 1公尺，面積是多少平方公尺？（1平方公

尺） 

3. 教師提問：紅色 3，是將整體 1（平方公尺）平分成三分取其中的兩份，面積是多

少平方公尺？（
3
2
平方公尺）。 

4. 教師提問：紅色 4，是將整體 1（平方公尺）平分成五份，取其中的三份，面積是

多少平方公尺？(
5
3
平方公尺)。 

5. 教師提問：紅色 5，也是將整體 1（平方公尺）平分成五份，取其中的三份，面積

是多少平方公尺？(
5
3
平方公尺)。 

6. 教師提問：紅色 6 ，整體 1（平方公尺）被平分為 15 小格，每一小格是多少平方

公尺？（
15
1
平方公尺）。 

7. 教師提問：紅色部分佔了 6小格，所以紅色 6面積是多少平方公尺？（
15
6
平方公尺）。

8. 教師提問：如何將以上六個部份的面積相加起來？ 

（將每個整體 1（圖中共有 6個整體 1），都平分為 15 小格。每一小格是
15
1
。從圖

1 
公

尺 

5
3  

公 
尺 
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中發現：1＝
15
15

；
3
2
＝

15
10

；
5
3
＝

15
9
，分母相同，也就是單位分數一樣，這樣就能相

加了。） 

8.教師提問：紅色部分 1、2、3、4、5、6相加起來的過程，要如何列出算式表示？ 

（1+1+
3
2
+

5
3
+

5
3
+

15
6
＝

15
15

＋
15
15

＋
15
10

＋
15
9
＋

15
9
＋

15
6
＝

15
699101515 +++++
＝

15
64

（平方公尺）。） 

9.教師提問：2
3
2
×1

5
3
＝（   ）的答案是多少？（

15
64

（平方公尺）） 

活動三：假分數乘法 

1.假設：真分數的乘法算則（
a
b
×

c
d
＝

ca
db

×
×

）也能適用於假分數的乘法。 

2.驗證：將活動二佈題中的帶分數都換成假分數並套用真分數乘法算則進行運算 

教師提問：真分數的乘法算則（
a
b
×

c
d
＝

ca
db

×
×

）也能適用於假分數的乘法嗎？ 

佈題（一）：一包麵粉是 2
4
1
公斤，媽媽做蛋糕用了

3
2
包，媽媽用了多少公斤的麵粉？

（活動二計算結果：
12
18

（公斤）） 

2
4
1
 × 

3
2
＝

4
9
×

3
2
＝

12
18

（公斤） 

教師提問：以上計算結果與（活動二）計算結果一樣嗎？（一樣） 

佈題（二）：1 杯果汁是
3
2
公升，2

4
1
杯是幾公升？（活動二計算結果：

12
18

（公升））

      
3
2
×2

4
1
＝

3
2
×

4
9
＝

12
18

（公升） 

教師提問：以上計算結果與（活動二）計算結果一樣嗎？（一樣） 

佈題（三）：有一塊長 2
3
2
公尺，寬 1

5
3
公尺的長方形花圃，它的面積是多少平方公尺？

（活動二計算結果：
15
64

（平方公尺）） 
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肆、教學省思 

1.利用面積圖形表徵進行分數乘法教學，要強調的地方是：整體「1」透過二次

分割後的等分割總數以及形成分子總數的乘法算式，也就是
a
b
×

c
d
＝

ca
db

×
×

的

ca
db

×
×

這個步驟，不宜省略跳過而直接呈現答案，這樣才能讓學生充份觀察、理

解分數乘法中分子相乘與分母相乘的由來。 

2 處理帶分數相乘問題，透過先處理「分數與分數」相乘部份，再讓學生發現其

他相乘部份必須找出與「分數與分數」相乘部份相同的單位分數，才能彼此相加

起來，藉以突顯整體「1」被分割總數（也就是分母）以及分子總數的由來，其

中利用面積圖形表徵是可以發揮很大的功用。 

 

3 在學生學習以面積模式理解分數乘法算則後，是否能將能力遷移到其他圖形表

徵（例如線段圖形表徵等），表示已充份理解分數乘法的抽象意義，仍是一個待

探究的問題 

     2
3
2
×1

5
3
＝

3
8
×

5
8
＝

15
64

（平方公尺） 

教師提問：以上計算結果與（活動二）計算結果一樣嗎？（一樣） 

3.結論：請同學就以上計算結果做出結溣。（假分數乘法套用真分數乘法算則也能適

用。） 

◎綜合活動 

教師請學生就整個活動結果歸納整理出方便我們進行分數乘法運算的算則。 

歸納：分數乘法的算則是：
a
b
×

c
d
＝

ca
db

×
×

，如果遇到帶分數，可以先化成假分數再套

用此算則，可以讓運算過程更簡便。 

 


